
《數學素養微型活動：兩變量間的關係》 

模組名稱 兩變量間的關係 設計師 林柏寬

適用年級(主題) 七下(N) 指導教授 林福來

數學主題 正比與反比 21世紀思考素養 系統性思維

微型

活動
教案名稱 適用課本單元 思考素養的元素

一 味道一樣

六上單元

比、比值與正比

七下第二冊3-1 
比例式

七下第二冊3-2 
正比

找元素 找關係 建系統

二 土地重劃
七下第二冊3-2 
正比與反比

找元素 找關係 建系統

三 運動中的正反比關係
七下第二冊3-2 
正比與反比

找元素 找關係 建系統

四
兩變量的關係系統：

加減乘除

七下第二冊3-2 
正比與反比

找元素 找關係 建系統

https://youtu.be/N6ExijLPl9A 
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壹、 單元學習目標 

一、 學習表現 

    n-III-9 理解比例關係的意義，並能據以觀察、表述、計算與解題，如比率、比例尺、 

             速度、基準量等。 

     n-IV-4  理解比、比例式、正比、反比和連比的意義和推理，並能應用到日常生活的情 

             境解決問題。 

 

二、 學習內容 

N-6-6 比與比值：異類量的比與同類量的比之比值的意義。理解相等的比中牽涉到的 

      兩種倍數關係（比例思考的基礎）。解決比的應用問題。 

N-7-9 比與比例式：比；比例式；正比；反比；相關之基本運算與應用問題，教學情境 

      應以有意義的比值為例。 

 

貳、 素養微課程活動設計目標與核心概念 

一、數學單元或主題 

【翰林版】六上 

第 6單元比、比值與正比/ 6-1 認識比和比值、6-2 比的相等關係與應用 

【南一版】六上 

第 4單元比、比值/4-1 比、4-3 相等的比 

   【康軒版】六上 

第 9單元比、比值與成正比/ 9-1 比與比值、9-2 相等的比 

【翰林版】七下 3-2正比與反比 

二、課程目標與核心概念 

1、探究正比與反比的核心概念，探究兩個變數之間的變化情形，而不是單純地記憶 

𝑦 = 𝑘𝑥或𝑥𝑦 = 𝑘的冰冷公式。 

2、無論是正比或反比，探討 x、y 兩變數之間的共變情形所構築的不同關係，透過牌卡

遊戲、畫出面積相等的長方形或是情境分類卡等活動，讓學生逐步奠基，並在分類與

觀察中發展深化概念。 

    3、釐清常見的迷思概念，同時增加，一定是正比嗎？一增一減，一定是反比嗎？  

 

https://www.amathing.world/direct-proportion-inverse-proportion-teaching-material/


3 
 

三、數學領綱的核心素養 

    數-E-B1 具備日常語言與數字及算術符號之間的轉換能力，並能熟練操作日常使用之度 

            量衡及時間，認識日常經驗中的幾何形體，並能以符號表示公式。 

    數-E-C1 具備從證據討論事情，以及和他人有條理溝通的態度。 

    數-J-A2 具備有理數、根式、坐標系之運作能力，並能以符號代表數或幾何物件，執行 

運算與推論，在生活情境或可理解的想像情境中，分析本質以解決問題。 

    數-J-C2 樂於與他人良好互動與溝通以解決問題，並欣賞問題的多元解法。 

 

四、廿一世紀素養技能 

    本活動設計採用「系統性思維」的素養技能，三元素分別為找元素、找關係、建系統。 

    在正比與反比的活動設計中，「系統性思維」有下列的應用： 

1. 理解關聯性：學生可以透過「系統性思維」的素養技能來分別理解「正比」、「反

比」與兩者之間的關聯性。例如，學生可以探究如何改變一個變數會影響另一個變

數，並理解這種關係如何在不同的情境中運作。 

2. 模型建立：學生可以使用「系統性思維」的素養技能來建立模型，模擬「正比」和

「反比」的情況。這可以幫助他們更容易地理解這些概念，並預測在特定情況下的

結果。 

3. 問題解決：當面臨生活中的實際問題時，學生可以利用「系統性思維」的素養技能

來找出最佳的解決方案。例如，他們可以分析問題，找出影響結果的關鍵因素，然

後使用「正比」或「反比」的原理來解決問題。 

4. 批判性思考：「系統性思維」的素養技能也可以幫助學生發展批判性思考的技巧。 

     

五、 教材設計理念 

有感的操作活動，正反比的情境分類卡，乃至於活動造例等設計，在在希望培養學生藉

由找元素、找關係、建系統的思緒脈絡，逐步涵養「系統性思維」的素養技能。學生怎

麼想的、怎麼做的，分享溝通的歷程中就凝聚了共識(語言)，共識如何以符號表徵呈現

出來，進行形式化其關係式，這般的素養技能正是教材設計的初衷。 
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參、 微型活動 

微型活動一：味道一樣 

微型活動面向： 

教學內容 

以「特調高手」的卡牌遊戲，讓學生透過卡牌操作，體驗「濃縮果汁」與「水」

二個數量之間的關係與變化，形成一系列正比的感覺、辨識與形式化。 

活動說明 

(一)卡牌介紹：共 72張(如附件 1) 

    1.濃縮果汁與水卡牌(卡牌上標示濃縮果汁與水的杯數)有 56張， 

，指定牌有 4張，60張。 

2.酸甜牌(卡牌上標示「味道一樣」、「味道較濃」、「味道較淡」)，共有 12 

  張。 

3.指定牌是指玩家可指定為任意數字的卡牌。 

(二) 遊戲規則： 

    1.一組有 6位玩家，每位玩家手上有 8張(濃縮果汁與水)卡牌，每 

次出牌時先翻 1張酸甜牌，根據酸甜牌的指令打出符合指令的濃縮果汁 

  與水卡牌。沒有牌可以打或不想出牌的玩家可以喊「PASS」，喊「PASS」 

  的玩家，當次回合則不可以再出牌，並補上 1張(濃縮果汁與水)卡牌。 

((濃縮果汁與水)卡牌若不夠，則從棄牌區重新洗牌補牌。) 

2.指定卡牌，玩家可指定為任意數字。 

3.當另三位玩家均喊「PASS」，則重開新局的玩家稱為關主，重翻 1張 

  酸甜牌，根據酸甜牌的指令打出符合指令的(濃縮果汁與水)卡牌 

    4.先將手上所有卡牌打完的玩家為第一名，第二位將所有卡牌打完為第二 

名，以此類推。 

活動過程   啟思   操作   觀察 
  歸納或 

形成結論 
  詮釋結果 

元素   找元素   找關係 □建系統 

活動時間：16分鐘 

活動流程： 

活動操作 

1. 濃縮果汁與水卡牌共 60 張均勻洗牌，發給每位玩家 10 張濃縮果汁與水卡

牌。 

2. 猜拳決定誰先翻牌，翻開酸甜牌的玩家為該局關主，玩家再依序將手中符

合指令的濃縮果汁與水卡牌出牌。以「味道一樣」的酸甜牌為例，濃縮果

汁與水卡牌「4：4」的牌卡與「2：2」、「3：3」相同。以「味道較濃」的酸

甜牌為例，若關主打出濃縮果汁與水卡牌「4：6」的牌卡，接下來的玩家

 

8 

分鐘 
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出牌，要打出比「4：6」味道濃的牌卡，例如，「3：4」、「6:8」、「5:6」等

等(只要比「4：6」味道濃都可以)。以「味道較淡」的酸甜牌為例，若關主

打出濃縮果汁與水卡牌「5：10」的牌卡，接下來的玩家出牌，要打出比「5：

10」味道淡的牌卡，例如，「3：10」、「3：12」等等(只要比「5：10」味道

淡都可以)。  

※為了讓低成就的孩子能積極參與遊戲，且創造同儕間的學習機會，玩家

打出與重開新局玩家一樣的牌卡也是可以接受。。 

3. 如果玩家沒有牌可以出或不想出牌，則喊「PASS」，補上 1張濃縮果汁與水

卡牌。 

4. 玩家若對卡牌組合有疑慮，可對他人提出挑戰。被挑戰者要說明「味道一

樣」、「味道較濃」或「味道較淡」的理由，若說明後發現出牌錯誤則必須收

回打出卡牌，並暫停乙次出牌。 

例如：關主翻開「味道較濃」的酸甜牌後，打出濃縮果汁與水卡牌「3：8」，

下一位打出「2：4」時，被其它玩家挑戰。他可能會說明：因為「3：8」的

比值只有「
3

8
」，我打出的「2：4」擴分之後是「

4

8
」，當然比較濃；也可能說

明我打出的「2：4」，水是關主的一半，濃縮果汁只要比關主 3的一半(1.5)

大就會比關主濃；還可能會說明「「3：8」的比值不到 0.5，我打的「2：4」

已經有 0.5。當然比較濃」等等。 

    教師指引 

    學生的說明方式很多元，例如：(1)做兩個比值的大小判斷；(2)固定後項(或 

    前項)，比較前項的大小；(3)以一個標準值(如
1

2
或是 1)做比值的大小判斷。只 

要學生說得有理就值得鼓勵，不要限制學生思維的發展。 

5. 遊戲持續到出現第一名、第二名與第三名玩家，結束。 
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「味道一樣」紀錄單(活動結束後進行紀錄) 

 

紀錄與發表 

你是如何判「味道一樣」這種情形。以(Round 1)為例： 

 

 

 

PS：學生本來就可以將指定牌設定為分數。 

討論與總結 

上面的例子中，我們發現，濃縮果汁卡牌(杯)與水卡牌(杯)兩組數據中對應的數據

其比值都相等時，稱為「正比關係」。我們也發現，當濃縮果汁卡牌(杯)乘以幾倍或

除以幾倍時，水卡牌(杯)就乘以幾倍或除以幾倍，這樣的關係稱兩組數據成「正比

關係」。 

 

老師提問 

以(Round 1)為例：若濃縮果汁卡牌(杯)為 y，水卡牌(杯)為 x，則 y 與 x 的關係或

關係式為何？ 

濃縮果汁(杯) 6 3 6 3 指定牌

(9) 

5 

水(杯) 4 2 4 2 6 指定牌(
𝟏𝟎

𝟑
) 

 

 

2 

分鐘 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 

分鐘 

 

 

 

 

 

 

4 

分鐘 
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參加答案：𝑦：𝑥 = 3：2或
𝑦

𝑥
=

3

2
或𝑦 =

3

2
𝑥。 

同樣地，Round 2~4的答案又為何？ 

(Round 2) y與 x有甚麼關係？其關係式為何？  

(Round 3) y與 x有甚麼關係？其關係式為何？  

(Round 4) y與 x有甚麼關係？其關係式為何？  

 

教學提醒 
「正比」的核心概念澄清後，再延伸至國中數學關係式的定義。當兩組數據成正比

關係時，可以寫成
𝒚

𝒙
= 𝒌，其中𝒌就是比值。也可以將x、y的關係式寫成y＝kx。 
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微型活動二：土地重劃 

微型活動面向： 

教學內容 在長方形面積固定的情況下，讓學生覺察長與寬兩個邊長的變化情形。 

活動說明 

老師藉由提問一個好問題，讓學生自行造例，並看見在長方形面積固定的情

況下，長方形形狀與長、寬兩邊長的變化。(長乘以 k，寬乘以
𝟏

𝒌
) 

活動過程   啟思   操作   觀察 
  歸納或 

形成結論 
  詮釋結果 

元素   找元素   找關係   建系統 

活動時間：10分鐘 

活動流程： 

教師提問 

你有一塊面積為 36(平方公尺)的長方形土地，長為 36(公尺)、寬為 1(公尺)，在

都市重劃的過程中，你可以隨意選擇換取相同面積的長方形，請將你想要的長方

形樣子畫出來，並標示長與寬。 

  我想要換取相同面積的長方形如下：長為________、寬為________。  

  畫出來的長方形： 

                          

    

 

自己寫關係式 

看了同學的造例後，你想要如何寫出長方形土地面積的關係式？ 

 

 

 

 

 

 

4 

分鐘 

 

 

 

 

 

 

 

4 

分鐘 
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討論與總結 

我們發現幾件有趣的現象。一為因為長與寬兩組數據的乘積需相等，當長乘以幾倍

或除以幾倍時，寬就除以幾倍或乘以除以幾倍的倒數；二為當這塊土地的長與寬差

距慢慢變小，形狀越來越接近正方形。 

設計初衷   

在面積乘積一定的條件下，改變長，寬如何跟著變？先讓每位學生畫出心中想像

的長方形，再藉由共同觀察全班同學畫出來的長方形形狀，感覺到長與寬共變的

思維。  

 

教學提醒 
「反比」的核心概念澄清後，再延伸至國中數學關係式的定義。當兩組數據成反

比關係時，可以將x、y的關係式寫成𝒙𝒚 = 𝒌。 

                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 2 

分鐘 
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微型活動三：運動中的正反比關係 

微型活動面向： 

教學內容 
學生在小六時學過「距離=速率時間」的關係式，固定某些變項後，剩餘的

兩個變項呈現正比或反比的關係。 

活動說明 
以小六數學教過的「距離=速率時間」概念為例，讓學生探討在固定某一個 

變項後，另外兩個變項的關係為何。 

活動過程   啟思 □操作   觀察 
  歸納或 

形成結論 
  詮釋結果 

元素   找元素   找關係   建系統 

活動時間：10分鐘 

活動流程： 

造例說明 

老師簡單說明學生在小六時學過的「距離=速率時間」的關係式後，請學生造例

若是在「距離固定」的情況下，速率與時間會呈現正比或反比的關係？同樣的，

在「速率固定」的情況下，距離與時間會呈現正比或反比的關係？在「時間固

定」的情況下，距離與速率會呈現正比或反比的關係？ 

造例格式 

要有文字情境，說明變項關係為正比或反比時，請以數據或關係式呈現。造例結

束後，進行討論與總結。 

設計初衷 

學生在學習數學相關基礎知識後，自行造例、說故事，來解釋另外兩個變項之間

的關係。這樣的學習有感，對於生活中的例子或是關係式的理解將會更透徹，更

具延展性。 

 

 

 

 

 

 

 

4 

分鐘 

 

 

 

 

6 

分鐘 
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微型活動四：兩變量的關係系統：加減乘除 

微型活動面向： 

教學內容 正反比情境分類。 

活動說明 有 18張情境卡，問問學生分類的理由。 

活動過程   啟思 □操作 □觀察 
  歸納或 

形成結論 
  詮釋結果 

元素   找元素   找關係   建系統 

活動時間：18分鐘 

活動流程： 

這 18張情境卡，有些情境乍看起來不太一樣，但是你們想一下裡面的情境，又感

覺用到的數學觀念好像有些卡是一樣的。請小組同學幫我將這 18張情境卡分類一

下，置放在分類板下方，並想一想為何要這樣分類的理由？ 

 

                             分類板 

 

  

 

 

 

 

 

8 

分鐘 
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18張情境卡如下： 
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設計初衷 

因為真實情境中的諸多例子，常常帶給學生正比、反比的錯誤迷思。誤以為「你

增我增」為正比關係、「你增我減」(或「你減我增」)為反比關係。學生在微課程

一、二已經理解正比與反比的核心概念與關係式後，藉由 18張情境卡的分類活

動，藉由與同儕互動溝通的活動方式，進一步釐清學習時可能產生的迷思，鞏固

對於正比與反比更加明確的概念。 

 

 

討論與總結 

師生互動、生生互動，常常可以激盪出許多火花，引導學生進行深度思考。由於學

習的主體在學生，記憶深刻且明瞭。請同學在聽了小組或全班同學的討論與發表後，

將分類板上的 18 張情境卡之正確分類拍照下來，插圖至學習單中，並針對自己原

先分類出問題或有疑問處進行觀念釐清與筆記說明。 
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分鐘 
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組別：___________      姓名：________________ 

            

 

 (Round 1) 

 

 (Round 2) 

 

 

 (Round 3) 

 

 

 (Round 4) 

 

 

 

紀錄與發表 

你是如何判別「味道一樣」這種情形。(舉任一個 round為例) 

 

 

 

 

 

 

濃縮果汁(杯)         

水(杯)         

濃縮果汁(杯)         

水(杯)         

濃縮果汁(杯)         

水(杯)         

濃縮果汁(杯)         

水(杯)         

濃縮果汁 (杯)       

水 (杯)       

   學習單 

組別：__________ 

 

活動一：味道一樣 
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教師提問 

以(Round 1)為例：若濃縮果汁(杯)為 x，水(杯)為 y，則 y與 x 的關係或關

係式為何？ 

 

 

 

 

 

 

 

同樣地，Round 2~4的答案又為何？ 

(Round 2) y 與 x 有甚麼關係？其關係式為何？  

(Round 3) y 與 x 有甚麼關係？其關係式為何？  

(Round 4) y 與 x 有甚麼關係？其關係式為何？  
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你有一塊面積為 36(平方公尺)的長方形土地，長為 36(公尺)、寬為 1(公尺)，在都市重

劃的過程中，你可以隨意選擇換取相同面積的長方形，請將你想要的長方形樣子畫出

來，並標示長與寬。 

我想要換取相同面積的長方形如下：長為________、寬為________。 

畫出來的長方形： 

 

 

 

自己寫關係式 

看了同學的造例後，你想要如何寫出長方形土地面積的關係式？ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

活動二：土地重劃 
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距離、速率與時間的關係式為何？ 

請幫老師舉個生活例子，要有文字情境，看看在「距離固定」的情況下，「速率」與「時

間」這兩個變項的關係為正比或反比？請以數據或關係式呈現。 

  

 

    

 

 

如果在「速率固定」的情況下： 

 

 

 

 

 

如果在「時間固定」的情況下： 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

活動三：運動中的正反比關係 
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這 18張情境卡，有些情境乍看起來不太一樣，但是你們想一下裡面的情境，又感覺用到

的數學觀念好像有些卡是一樣的。請小組同學幫我將這 18張情境卡分類一下，置放在分

類板下方，並想一想為何要這樣分類的理由？ 

討論與總結(筆記區) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

活動四：兩變量的關係系統：加減乘除 
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聽了小組或全班同學的討論與發表後，這 18 張情境卡的分類，您還有問題嗎？將分類板

上的 18張情境卡之正確分類拍照下來，插圖至學習單中。 

正確分類的照片 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



今年爸爸45歲，

兒子15歲；

五年後爸爸50歲，

兒子20歲。

爸爸x歲時，

兒子為y歲。

長方形的面積為

18平方公尺，

長為9公尺，

寬為2公尺；

長為6公尺，

寬為3公尺。

長為x公尺，

寬為y公尺。

爸爸給兩兄弟共

100元，

哥哥拿80元，

弟弟拿20元；

哥哥拿60元，

弟弟拿40元。

哥哥拿x元，

弟弟拿y元。

小翰身上有800元，

買一顆40元的梨

子，可以買20顆；

買一顆50元的梨

子，可以買16顆。

一顆x元的梨子，

可以買y顆。

小喬每天存50元，

10天後存了500

元；

20天後存了1000

元。

小喬x天後，存了y

元。

游泳池注水，

每分鐘注水6公升，

5分鐘後注水30公

升：

10分鐘後注水60公

升。

x分鐘後注水y公升。

開車平均速率為每
小時80公里，
開了2小時，
行走距離為160公
里；
開了5小時，行走
距離為160公里。
開了x小時，行走
距離為y公里。

小明現有500元，

每天存20元，

10天後共有700元；

20天後共有900元。

小明x天後，

共有y元。



秀智走路每秒2公

尺，

10秒後走了20公

尺；

20秒後走了40公

尺。

x秒後走了y公尺

橘子1顆8元，

買了5顆，

需要40元；

買了10顆，

需要80元。

買了x顆橘子，

需要y元。

學校每年獎學金有

10萬元，

頒獎給2人，

每人拿到5萬元；

頒獎給10人，

每人拿到1萬元。

頒獎給x人，

每人拿到y萬元。

兩地相距120公

里，若是開車平均

速率為每小時60公

里，需時2小時；若

是開車平均速率為

每小時40公里，需

時3小時。開車平均

速率為每小時x公

里，需時y小時。

2023年元旦，白天
時間約為11小時、
晚上時間約為13小
時；2023年7月1
日，白天時間約為
14小時、晚上時間
約為10小時。白天
時間為x小時，晚
上時間為y小時。

曾文水庫每天水位

下降5公分，以8月

8日為基準點記為

「0」，2天後的水

位，標記為「-10」;

3天後的水位，標記

為「-15」。x天後

的水位，標記為

「y」。
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編號 時間 發言者 內容
1 [00:00:15.79] 老師 你們喜不喜歡喝飲料？
2 [00:00:17.80] 小朋友 喜歡。
3 [00:00:18.93] 老師 那如果飲料，你覺得味道不夠，你會怎麼辦？
4 [00:00:23.92] 小朋友 我還會加糖。
5 [00:00:24.97] 老師 加糖。如果是一杯檸檬水，你想要酸一點呢？
6 [00:00:30.98] 小朋友 那就多加點檸檬吧。
7 [00:00:32.93] 老師 多加點檸檬。如果你想要淡一點呢？
8 [00:00:36.91] 小朋友 還是加水。

9 [00:00:38.21] 老師

加水，同學我們等一下要玩一個卡牌，那我們來看一下遊戲規則，每位玩家
手上有八張卡牌，二到三張酸甜牌，你拿到這張酸甜牌的，上面有紅色標示
的，就代表你要優先出牌，先當關主。好，那這時候玩家根據酸甜牌的指令
，打出符合指令的卡牌，玩家手上的指定卡牌可以當作任何數字。那如果你
沒有牌可以打，可以喊pass，而且要補一張卡牌，如果另外的玩家都喊
pass了，那重開新局的玩家，叫做下一關的關主，記得，打完了就獲勝。

10 [00:01:24.80] 小朋友 這要怎麼弄？
11 [00:01:26.26] 小朋友 半杯。
12 [00:01:27.67] 小朋友 這樣是0.5:1。
13 [00:01:29.34] 小朋友 對啊，0.5:1不行喔。
14 [00:01:31.48] 小朋友 5:10......，喔對，這樣可以。
15 [00:01:34.05] 小朋友 一杯半:6可以。
16 [00:01:36.21] 小朋友 我就完蛋。
17 [00:01:37.93] 小朋友 這是2:1啊，真的是2:1啦，真的啦，信我可以嗎？
18 [00:01:44.87] 小朋友 如果果汁都是一樣的，那這水變多不就比較淡。
19 [00:01:48.62] 小朋友 1:2。
20 [00:01:51.35] 小朋友 這個好像......。
21 [00:01:51.68] 小朋友 意外意外。
22 [00:01:52.60] 小朋友 這個好像2:1喔。
23 [00:01:53.78] 小朋友 完蛋了。
24 [00:01:55.49] 小朋友 這邊是6:8......是3:4，123456，3:4變成6......，不行。
25 [00:02:10.32] 小朋友 那沒有。
26 [00:02:11.18] 老師 來，你告訴我們，為什麼它是味道一樣？
27 [00:02:14.01] 小朋友 因為它們都是......2:1。
28 [00:02:18.96] 老師 如果這個叫X呢，這個叫Y，它們有什麼關係？
29 [00:02:24.51] 小朋友 2Y=X。
30 [00:02:26.28] 老師 2Y=X。
31 [00:02:27.60] 小朋友 對。
32 [00:02:28.55] 老師 好，我們看下一組好不好。
33 [00:02:30.00] 小朋友 就是它們兩個都乘以2的話，就會變成12。
34 [00:02:33.60] 老師 那你怎麼判斷這一組？
35 [00:02:35.83] 小朋友 這組的話......，這一組......，這個我不知道。
36 [00:02:42.32] 小朋友 3:6的最簡比是1:2。5:10就等於1:2。
37 [00:02:54.96] 老師 所以其實你都是看成最簡比的意思就對了。
38 [00:02:57.91] 小朋友 對。
39 [00:02:58.52] 老師 1:2、1:2、1:2，這是你寫的，這是上一組寫的，你比較喜歡哪一組？
40 [00:03:07.78] 小朋友 這一組。
41 [00:03:08.29] 老師 這個，為什麼？

42 [00:03:09.21] 小朋友
因為我們剛剛那個是直接用它一開始的那個去乘2倍，這樣子很難就是......，
它如果是另外其他的數字，就是沒辦法直接過去，就是沒辦法乘2或除2，
或者是更多整數的，這樣子會比較......。

43 [00:03:27.01] 老師 比較難判斷。
44 [00:03:27.66] 小朋友 比較難判斷。

45 [00:03:28.69] 老師
這裡5，這裡10，它就沒有辦法馬上看出來對不對？那為什麼味道一樣？它
是它的？

〔兩變量間的關係〕影片逐字稿



46 [00:03:35.99] 小朋友 兩倍。
47 [00:03:36.93] 老師 它是它的？
48 [00:03:37.89] 小朋友 兩倍。
49 [00:03:38.78] 老師 那最後一句話，這個感覺叫做什麼比啊，你們有沒有學過？
50 [00:03:45.54] 小朋友 正比。
51 [00:03:46.39] 老師 正比，為什麼叫正比？
52 [00:03:48.72] 小朋友 它們的比例都一樣。
53 [00:03:49.86] 老師 它們的比例都一樣，所以叫正比。
54 [00:03:52.41] 小朋友 它們比值都一樣。
55 [00:03:53.98] 老師 比值都一樣，比值都一樣叫正比。

56 [00:04:02.15] 老師
我有一個長方形土地，長36公尺寬1公尺，結果土地重劃，你們知道什麼叫
土地重劃嗎？有聽過這個東西嗎？什麼是土地重劃？

57 [00:04:12.37] 小朋友 重新規劃。

58 [00:04:13.35] 老師
重新規劃，他說政府說你可以換一樣的面積回來，你可以換一樣的面積回來
，那同學，請你在你的這一張紙上，幫我畫看看，你想要什麼長方形。

59 [00:04:27.32] 小朋友 3跟12。
60 [00:04:28.32] 老師 自己畫自己的。
61 [00:04:29.97] 小朋友 4跟9。
62 [00:04:31.51] 小朋友 可以畫超細的長方形。
63 [00:04:36.24] 老師 告訴我，你為什麼想要畫這一塊？
64 [00:04:38.18] 小朋友 就覺得是符合題目，然後也覺得這個比較容易一點。
65 [00:04:42.32] 小朋友 就是有符合是長方形。
66 [00:04:46.25] 老師 那如果是你，你這樣子土地你想要我這一塊，還是這一塊？
67 [00:04:49.99] 小朋友 這一塊。
68 [00:04:50.37] 老師 為什麼？
69 [00:04:51.38] 小朋友 假設說今天要從最邊邊走到另外一邊的話，感覺......。
70 [00:04:55.46] 老師 感覺太遠了。
71 [00:04:56.37] 小朋友 對。
72 [00:04:57.22] 小朋友 因為長方形的面積就是長乘以寬，然後2乘以18就是......36。
73 [00:05:09.80] 老師 太認真了，來，說一下吧，來，你為什麼要這個數據？
74 [00:05:12.81] 小朋友 你可以在這邊賽馬啊。
75 [00:05:14.56] 老師 可以在這邊賽馬，你把同學寫的數據寫上去，你覺得這些數據有什麼關係？
76 [00:05:22.35] 小朋友 長乘寬等於36。
77 [00:05:24.05] 老師 長乘寬等於多少？
78 [00:05:25.15] 小朋友 36。
79 [00:05:25.72] 老師 36，而且你有沒有發現，你如果這個圖越長的話，寬會怎樣？
80 [00:05:32.96] 小朋友 越細。
81 [00:05:34.17] 老師 越細。
82 [00:05:34.77] 小朋友 就是一個變越大，另外一個就變越小。
83 [00:05:36.72] 老師 一個變越大，一個就變越小。
84 [00:05:39.16] 小朋友 可是有負數就不一定。
85 [00:05:41.05] 老師 有負數就不一定，非常好。那如果這個叫X，這個叫Y呢？
86 [00:05:46.21] 小朋友 XY等於36。
87 [00:05:48.19] 小朋友 X乘以Y等於36。
88 [00:05:49.95] 老師 XY等於36。好，那同學你們應該知道這個叫什麼比。
89 [00:05:55.94] 小朋友 反比。
90 [00:05:56.90] 老師 相乘等於固定的叫做什麼？反比。
91 [00:06:06.23] 老師 我們小學有沒有學過距離速率時間的關係？
92 [00:06:10.46] 小朋友 距離除以時間等於速率。
93 [00:06:13.70] 小朋友 速率乘以時間等於距離。
94 [00:06:16.72] 老師 家裡跟學校距離是固定的，那你通常都走多久時間？
95 [00:06:21.76] 小朋友 10多分鐘。
96 [00:06:23.08] 老師 10多分鐘，如果用跑的會怎樣？
97 [00:06:25.86] 小朋友 用跑的就三、四分鐘而已。
98 [00:06:27.69] 老師 這兩個影響的是什麼？
99 [00:06:29.01] 小朋友 速率。
100 [00:06:31.03] 老師 速率，所以什麼會改變？



101 [00:06:33.62] 小朋友 時間。
102 [00:06:34.28] 小朋友 速率跟時間。
103 [00:06:35.50] 小朋友 速率跟時間都會改變。
104 [00:06:36.72] 老師 那你可不可以告訴我，速率跟時間是正比還是反比？

105 [00:06:42.14] 小朋友
速率和時間這兩個怎麼相乘，它們最終的結果都會是距離，所以這兩個是成
反比。

106 [00:06:50.25] 老師 那這兩個速率固定跟時間固定，幫我造一個情境。
107 [00:07:04.78] 小朋友 爸爸假日他要開車去商店買東西，他每一分鐘200公尺，要多久到？
108 [00:07:13.41] 老師 如果距離1000公尺，要幾分鐘？
109 [00:07:17.15] 小朋友 5分鐘。
110 [00:07:17.95] 老師 要5分鐘。如果距離2000公尺呢？
111 [00:07:20.62] 小朋友 10分鐘。
112 [00:07:21.51] 老師 那你覺得......，要不要給我一個......，你覺得它是什麼比？距離跟時間成什麼
113 [00:07:30.45] 小朋友 正比。
114 [00:07:31.26] 老師 那你為什麼覺得是正比？
115 [00:07:32.96] 小朋友 距離除以時間等於速率，所以速率是固定。

116 [00:07:38.06] 小朋友
我設的話，就是散步，如果那天散步的時間只有30分鐘，走的距離就會比
較近。然後如果散步一個小時，距離就會比較遠。

117 [00:07:48.21] 老師 那你覺得它是什麼比？
118 [00:07:50.59] 小朋友 正比。
119 [00:07:51.35] 老師 正比，為什麼？
120 [00:07:53.92] 小朋友 因為我是寫距離去除以時間會等於速率。
121 [00:07:58.46] 老師 所以你會發現當這邊固定的時候，相除它就是正比。
122 [00:08:05.01] 小朋友 對。

123 [00:08:05.87] 小朋友
我假設它的時間固定是20分鐘，距離我設X，然後速率我設Y，Y乘以它的時
間20，就會等於距離的X。這符合正比的條件。

124 [00:08:24.66] 老師 寫下你今天到現在對正比的想法，對反比的想法。
125 [00:08:42.78] 小朋友 正比的話，比值就相等，然後反比的話，比值就不相等。

126 [00:08:47.99] 小朋友
反比就是X乘Y會等於K，K就是那個固定的數字。然後正比就是除，Ｘ除以Y
等於K，也可以就是等於Y等於KX，它們的......就是正比的比值會相同。

127 [00:09:14.80] 老師
這裡總共有幾張？18張。裡面有的是文字情境，有的是關係式，幫我分誰
是正比，誰是反比，還有誰是其他。

128 [00:09:46.92] 小朋友
-4除2等於-2，-2除以1等於-2，所以是成正比。他的錢跟這個小喬一樣，
每天跟著天數增長。

129 [00:09:58.42] 老師 跟著增長就是比嗎？我們剛才講什麼，要怎樣？
130 [00:10:03.93] 小朋友 比值一樣，因為這個有500元。
131 [00:10:07.86] 老師 對。
132 [00:10:08.09] 小朋友 這個有加500元，有加的話，那就不是正反比。
133 [00:10:12.55] 老師 所以你要改它嗎？
134 [00:10:13.69] 小朋友 我要改它。
135 [00:10:14.65] 老師 來，挪回去。

136 [00:10:15.96] 小朋友
40它乘以20就等於800，50再乘以16也是等於800，所以它們兩個的乘積都
是一樣的，所以它們是反比。

137 [00:10:23.98] 小朋友 設的X乘以Y也會是800，所以它是反比。
138 [00:10:27.53] 老師 好，謝謝。
139 [00:10:28.76] 小朋友 全部的乘積都是18平方公尺。
140 [00:10:30.65] 小朋友 它們的乘積都是-8，它們的乘積都是10萬元，它們的乘積都是120公里。

141 [00:10:36.28] 小朋友
因為它是80加20，它是用加法的，加法的話，它不是正比也不是反比。它
也是用加的，因為一整天也是只有24小時，它要11小時加13小時，所以它
又是加法的。

142 [00:10:52.34] 老師 所以這種它是相加的。
143 [00:10:54.10] 小朋友 相差30，它這是減的。
144 [00:10:56.95] 老師 減的，減的不是正比也不是？
145 [00:11:00.26] 小朋友 反比。
146 [00:11:01.00] 小朋友 14除2等於7，然後8沒辦法除3。



147 [00:11:03.35] 老師 所以不是正比，好，再來呢？
148 [00:11:05.74] 小朋友 也不是反比。
149 [00:11:06.73] 老師 也不是反比，為什麼？
150 [00:11:08.16] 小朋友 因為2乘14等於28，其他都24。

151 [00:11:11.23] 小朋友
10除以700等於......約分，1/70，20除以900等於1/45，比值不一樣，不是
正比，不是反比的話，10乘以700等於7000，然後20乘以900等於18000。

152 [00:11:37.48] 老師 所以兩個？
153 [00:11:38.87] 小朋友 也不是反比......。
154 [00:11:40.09] 老師 不是反比。

155 [00:11:40.89] 小朋友
可是如果你把這個它原本有500這句話劃掉的話，就等於說它這邊是變成只
有200，這邊會變成只有400，所以如果他原本有500這個劃掉的話，它就
會成正比。




